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��EMBED Equation.3���


Urèete nejvìtší otevøený interval, kde existuje integrál  





                                                               �EMBED Equation.3���  





         a  integrál vypoèítejte. Doporuèená substituce pøi výpoètu  �EMBED Equation.3���:  �EMBED Equation.3���.                                                         (10b)





�                                                                                       





2.   Je dána funkce   


                                                                               �EMBED Equation.3���  .





    a)  Najdìte její definièní obor, vyšetøete  spojitost a  limity v krajních bodech.                                                     (3b)





     b)  Vypoèítejte první derivaci a vyšetøete monotonii  funkce  f   a existenci lokálních a globálních 


          extrémù funkce  f .                                                                                                                                                            (3b)                                                                                                                                                                                            





    c)  Vypoèítejte druhou derivaci. Najdìte intervaly, ve kterých  je funkce konvexní, resp. konkávní.


         Vyšetøete existenci inflexních  bodù.                                                                                                                  (3b)


                                                                                                                                                                                                                                  


    d)  Vyšetøete asymptoty grafu funkce f  a naèrtnìte graf  funkce  �EMBED Equation.3���  a  �EMBED Equation.3��� .                                                               (2b)





�


 3.              


3.  Spoèítejte obsah  omezené rovinné oblasti  ( , která je ohranièená  grafem funkce �EMBED Equation.3���, a pøímkami  


     o rovnicích �EMBED Equation.3��� a  ��.                                                                                                                                  (7b)                       


    ( �EMBED Equation.3���)


�


                                                                                                                                                                                                                                                               





4.   a)  Najdìte obecné øešení diferenciální rovnice


            


                                                                �EMBED Equation.3���    .                                                                            (7b)





      b)  Najdìte taková øešení  dané rovnice, která splòují poèáteèní podmínku


                                                       


                                                            i) �EMBED Equation.3���;     ii) �EMBED Equation.3��� ;      iii) �EMBED Equation.3���.                                                                       


        Naèrtnìte jejich grafy.                                                                                                                                          (3b)


                                                                                                            








  .                                                                                                                                                                                                                                                      


 





  




















    


Otázky teoretické:





    1.      a)  Vysvìtlete, co je regulární , respektive singulární ètvercová matice.                                                  (1b)                        


         Definujte pojem  inverzní  matice . Kdy k dané matici existuje matice inverzní?                               (1b)


             b)  Je dána matice     


                                                               


                                                                                �EMBED Equation.3���  .                            


                  


                (i)   Ukažte, že k matici B existuje matice inverzní a urèete ji.                                                              (6b)


                (ii)  Ovìøte správnost výpoètu  �EMBED Equation.3���.                                                                                                      (2b)


            (iii)  Užitím �EMBED Equation.3��� øešte rovnici         �EMBED Equation.3���                                                                 (2b)











�





  2.    a)     Napište,  co znamená ( dle definice ), že  funkce  f  je spojitá v bodì �.                              (1b)


                 Definujte derivaci �EMBED Equation.3��� funkce f  v bodì �EMBED Equation.3���.                                                                     (1b)


  Formulujte vìtu o limitì sevøené funkce.                                                                                         (2b)


                                                                


    b)     Je dána funkce f  pøedpisem :                        


                                                  �EMBED Equation.3��� pro �EMBED Equation.3��� ,  �EMBED Equation.3���.    


                 (i)   Ukažte, že funkce  f    je v bodì  � spojitá .                                                                    (3b)      


                (ii)   Ukažte, že funkce  f   má bodì  � derivaci  .                                                                   (3b)


                  Výpoèty odùvodnìte.








�


   


     3.    a)      Definujte Taylorùv polynom �EMBED Equation.3��� n-tého stupnì  funkce �EMBED Equation.3���f   v bodì �EMBED Equation.3��� .                            (2b)


   Formulujte vìtu o souvislosti hodnot   �EMBED Equation.3���  a    �EMBED Equation.3���  .  


   Co víte o chování  zbytku �EMBED Equation.3��� =�EMBED Equation.3����EMBED Equation.3��� pro �EMBED Equation.3��� blížící se k a ?                          (2b)


                         


     b)     Najdìte  Taylorùv polynom  druhého stupnì  funkce  �   v bodì �EMBED Equation.3���.            


                 .                                                                                                                                                          (6b)                 





   


    


